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1. Лікар дав хворому пакунок з пігулками та наказав приймати щоденно по чверті пігулки. Хворий так і зробив, причому, кожного разу він брав з пакунку навмання те, що попадалося, якщо попадалася ціла пігулка, він ламав її на чотири рівні частки, одну з яких приймав, а ті що залишилися, повертав у пакунок; якщо ж попадалася раніш  відламана чверть, то він її просто ковтав. Після місяця такого лікування у пакунку виявилося у 8 разів більше чверток, ніж цілих пігулок, а ще через три місяця залишилося лише 5 цілих пігулок. Скільки залишилося чверток? Поясніть.

2. Скільки існує шостицифрових чисел, які при будь-якій перестановці цифр діляться на кожну свою цифру і в яких кожна цифра не менш попередної ? 

     Поясніть розв’язок та запишіть усі такі числа.

3. Двоє грають у таку гру: перший називає натуральне число з множини {2,…,9}; другий  учасник множить це число на будь-яке натуральне число з цієї ж множини. Потім перший множить результат на будь-яке натуральне число з наведеної вище множини і т.д. Виграє той, хто вперше отримає добуток більше 1000. Поясніть, хто виграє при правильній грі – починаючий або його партнер? Запропонуйте виграшну стратегію гри.

4. В опуклому чотирикутнику АВСД діагоналі АС і ВД перетинаються в точці О. Відомо, що АО=ВО, ВС=СД і АС=ОД. Знайдіть 
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5.  На площині розміщено п – точок. Відмітимо всі середини відрізків з кінцями у цих точках. Яка найменша кількість точок площини може виявитися відміченими.

9 клас

1.  Число  а  задовольняє рівність:  
[image: image2.wmf].
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 Довести, що для нього справедлива нерівність  
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2. Дано додатні числа А, В, С, D. Довести, що з чисел 2А+В-2
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 хоча б два є додатними.
3. П’ять точок площини А1, А2, А3,  А4, А5 лежать на площині та їх координати є ціліми числами. Довести, що серед всіх трикутників з вершинами у даних точках є хоча б три, площини яких виражаються цілими числами.
4. Нехай два кола перетинаються у точках А та В, причому дотичні до першого кола у цих точках є радіусами другого. На внутрішній дузі першого кола взято точку С. Точки А, В та С попарно з’єднано прямими. Довести, що інші точки перетину цих прямих з другим колом є кінцями одного діаметру.
5. Знайти усі арифметичні прогресії з різницею 10, що складаються з більш ніж двох простих чисел.
10 класс

1. 1. Порівняйте значення числових виразів 
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2. Розв’язати систему рівнянь:
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3. Для кожного значення параметра а розв’язати рівняння:
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4. Коло з діаметром 
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 описано біля 
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. Довжина проекції діаметра DЕ на пряму, яка містить сторону ВС трикутника, дорівнює а . Знайти площу 
[image: image15.wmf]ABC
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, якщо кут між діаметром ДЕ і перпендикуляром, що проведено до прямої ВС з точки Е, дорівнює 
[image: image16.wmf]b
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5. В компанії яка складається з п чоловік кожні двоє незнайомих мають рівно двох спільних знайомих, а кожні двоє знайомих не мають більше спільних знайомих. Доведіть, що в цій компанії кожен знайом з однаковою кількістю людей.
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